Resumen MA26B

Prof: Felipe Alvarez

1 Formulas de Frenet d⃗T ds = k ⃗N (1) d ⃗N ds = −k ⃗T + τ ⃗B (2) d ⃗B ds = −τ ⃗N (3) 2 Coordenadas curvilineas ortogonales

x = φ_1(u_1, u_2, u_3) y = φ_1(u_1, u_2, u_3) ⃗x = φ(⃗u) z = φ_1(u_1, u_2, u_3)

h_i = ‖ ∂φ ∂u_i ‖ û_i = 1 h_i ∂φ ∂u_i J_φ = h_1h_2h_3

{û_1, û_2, û_3} base ortonormal derecha ∇ϕ = 1 h_1 ∂ϕ ∂u_1 û_1 + 1 h_2 ∂ϕ ∂u_2 û_2 + 1 h_3 ∂ϕ ∂u_3 û_3

Δϕ = 1 h_1h_2h_3 [ ∂ ∂u_1 ( h_2h_3 h_1 ∂ϕ ∂u_1 ) + ∂ ∂u_2 ( h_1h_3 h_2 ∂ϕ ∂u_2 ) + ∂ ∂u_3 ( h_1h_2 h_3 ∂ϕ ∂u_3 )]

Si ⃗F = F_1û_1 + F_2û_2 + F_3û_3

div ⃗F = 1 h_1h_2h_3 [ ∂ ∂u_1 (h_2h_3F_1) + ∂ ∂u_2 (h_1h_3F_2) + ∂ ∂u_3 (h_1h_2F_3) ]

rot ⃗F = 1 h_2h_3 ( ∂ ∂u_1 (h_3F_3) − ∂ ∂u_3 (h_2F_2) ) û_1 + 1 h_1h_3 ( ∂ ∂u_3 (h_1F_1) − ∂ ∂u_1 (h_3F_3) ) û_2 + 1 h_1h_2 ( ∂ ∂u_1 (h_2F_2) − ∂ ∂u_2 (h_1F_1) ) û_3

3 Teorema de la divergencia

Sea Ω ⊂ IR^3 un abierto acotado cuya frontera ∂Ω es una superficie regular por trozos orientada según la normal exterior.

Sea ⃗F : Ω^0 → IR^3 una campo vectorial de clase C^1 sobre el abierto Ω^0 ⊃ Ω̄ entonces ∫∫ ∂Ω ⃗F · d⃗S = ∫∫ ∫ Ω div( ⃗F )dV